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Penelitian ini membahas bilangan terhubung titik pelangi (rainbow

vertex-connection number) pada graf garis (line graph) dan graf tengah (middle

graph) yang diperoleh dari hasil operasi comb antara graf lingkaran C3 dan graf
bintang Sn dengan n ≥ 3. Kajian ini bertujuan untuk menentukan nilai rvc(G)

pada kedua graf tersebut serta menganalisis pola pewarnaan titik pelangi yang
terbentuk dari struktur graf baru hasil operasi. Metode penelitian yang digunakan
adalah kajian teoretis, dimulai dari pendeskripsian struktur graf hasil operasi comb
(C3 ▷ Sn), pembentukan graf garis L(G) dan graf tengah M(G) dari graf tersebut,
perhitungan diameter graf, serta konstruksi pewarnaan titik pelangi untuk
menentukan nilai minimum bilangan terhubung titik pelangi rvc(G). Pembuktian
dilakukan dengan memberikan pola pewarnaan yang memenuhi syarat lintasan
pelangi untuk setiap pasangan titik dalam graf. Berdasarkan hasil yang diperoleh,
didapatkan teorema bilangan terhubung titik pelangi pada graf garis dari graf hasil
operasi comb graf Lingkaran dan graf bintang rvc(L(C3 ▷ Sn)) = 1, dan graf
tengah dari graf hasil opersai comb graf Lingkaran dan graf bintang
rvc(M(C3 ▷ Sn)) = 3n+ 1.
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This study examines the rainbow vertex-connection number of the line graph and

the middle graph obtained through the comb operation between the cycle graph C3

and the star graph Sn, where n > 3. The objective of this study is to determine the

value of rvc(G) for both graphs and to analyze the rainbow vertex-coloring

patterns formed from the structure of the new graphs resulting from the operation.

The method employed is a theoretical study, beginning with a description of the

structure of the graph resulting from the comb operation (C3Sn), followed by the

construction of the line graph L(G) and the middle graph M(G) of the graph, the

calculation of the graph diameter, and the construction of rainbow vertex-colorings

to determine the minimum value of the rainbow vertex-connection number rvc(G).

The proof is carried out by providing vertex-coloring patterns that satisfy the

rainbow path condition for every pair of vertices in the graph. Based on the results

obtained, it is established that the rainbow vertex-connection number of the line

graph of the comb operation between a cycle graph and a star graph is

ruc(L(C3 Sn)) = 1, while the rainbow vertex-conection number of the
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corresponding middle graph is ruc(M(C3 > S)
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